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УСИЛЕННЫЕ ОЦЕНКИ МОДУЛЯ ФУНКЦИИ И МОДУЛЯ 

ОПЕРАТОРА ФУНКЦИИ В КЛАССАХ   ФУНКЦИЙ МОКАНУ. 

Аннотация 

Рассматриваются вопросы  геометрической теории функций многих комплексных 

переменных на специальных подмножествах области голоморфности. Получены 

двусторонние  оценки функционалов, играющих важную роль в теории однолистности, и 

построены экстремальные функции, которые данные неравенства превращают в точные 

равенства на  некоторых подмножествах.  
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Для простоты изложения все рассуждения проведем для функций 
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21 CDHzzf  . В  [1] определен класс голоморфных функций Мокану 

 .,DMN  двух комплексных переменных.  

Теорема 1.Функция   ,,,),( 1

21  RMNzzf D   10    тогда и только 

тогда, когда существует функция DMzzF ),( 21  [2]   такая, что  
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где для степенной функции взято главное значение. 

Теорема 2. [3]  Пусть   1

21 ,,),(  RMNzzf D          тогда в 

10,  rDrD r  справедливы следующие оценки: 
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 функция Гаусса. 

  Отметим несколько следствий из теоремы 2 и покажем точность 

полученных оценок. 

В пространстве двух комплексных переменных вводим области 
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множества: 
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 и величины: 
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  где .3,2,1k                             (13) 

где 3,2,1),(2

, 21
kkU RR  определены в (9) – (11),  а также операторы [1,333] 

дифференцирования: .),()(:,0  RDHDHRR     
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 Следствие 1. Если 
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Точность этих оценок в случае области 2

1,1K  достигается функцией  

 























 
1

0

2121

1

),(
1

),(
d

zzFzzf                                   (16) 

где  

   .]1[, 12

221121
21   ii

ezaezazzF  

Эти же оценки в случае области 2

,1 K ,σ  на множестве (7) также 

точны. Они достигаются функцией вида (16), в которой        
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Следствие  2. Для функций   ,,),(
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справедливы неравенства: 
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 Точность этих оценок на множестве (8) реализуется функцией вида 

(16), где  
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